HATVANY, GYOK, LOGARITMUS

Tortkitev6ii hatvany

Szidmiisuk ki oz aldbbi hatodnyok éntélét (927-928. feladat).
927.
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Irjuk fel torikitevimentesen (gyokjelek segitségével) az aldbbi hawdnyokat (a hat-
vdnyok alapja pozitiv) (920-930. feladat).
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Exponencidlis fiiggvények
1. Abrazolja és jellemezd a kovetkezo fiiggvényeket!

a) 7(x) =2"; (1)
b flx) =37, ¢ /1= 2] ’
() = 1]"
ECEE
Exponencidlis egyenletek
1. tipus: Ha két tagbol all az egyenlet
2. Oldja meg a kovetkezd exponencialis egyenleteket!
a) 3' =9; L (1) e 1
¢) 10° =1000 (L q) 2" =16;
d) 4* =16, Y B r) 67 =36,
e) 107 =0,001; 17" 1
) | k) l =4; S) {3} :E;
p 3= 2
9 ) 2" =42, Y 10°°% =10000;
g 25" =1; m) 5+ =35 : u) 4% - 1=0;
x 2-3x _
h)[l] _L. n) 5* =55 ; v)sv - 24 =1

Exponencidlis egyenletek
2. tipus: Ha kettonél tobb tagbol all az egyenlet.

3. Oldja meg a kovetkezd exponencialis egyenleteket!
elsofokura visszavezetheto exponencialis egyenletek:



a) 4* +4" =320,
b) 2% +2"7 =18;
¢) 3"-377 =24,
40

d) 3x +3,\’+l +3x+2 +3.\’+3 :?

e) 23 - 4372 =450;
mdsodfokura visszavezethetd exponencialis egyenletek:
£ 1027 - 4° =16;
g 9 - 63" =27;
h) 27 - 05" =3,75;
i) 97 -4.3"- 69 =0;
j) 3* +3v =12,

Exponencidlis egyenletrendszerek
Cejuk meg a kdverkezd egyvenletrendszereket a valds ssdmpdrok halmazdn (1687-
1693, feladat).

1687.
a) (1) 3+ 2-27=11, B) (1) 27+ 5-77=1,
(2)5-3"—3-2"=3; (2)2°-3-7"'=-1.
1688.
by(Lylgx+5:1gy=T,
(2)3-lgx—2-1lgy=4,
1689,

a) (M lgx—2-lgy=3,
(2)5-lgx+lgy=4;

Logaritmus
Adjuk meg a kovetkezd Eifejezések ériékét a logaritmus definicidia alapidn (942-
943, Jeladat).
942.

a)log, 8, log,9, logy5, log;36, log,,1;
B) log, 16, log. 64, log,, 121, log, 49, log,32;

L 1 1 1 1
c) log, ? log, ? log, E’_ log.s 5 log, a
d)Ig 1;1g 10; 1g 100; 1g 1000; Ig 0,1; 1g 0,01;

Logaritmusfiiggvények
4. Abrazolja és jellemezd a kdvetkezo fiiggvényeket!

a) f(x) :10g2x;
b) f(x) :10g3x;
f(x) =log, x
¢) 2
f(x) =log, x
d) 3

Logaritmikus egyenletek



Celjvk mreq a kdivetkezd eqvenletelet a valds ssdmok halmazdn (1632-1638 feladear).

1632.
a) log, x=1, log, x=—1, log, x=3, log,x=—1;
]
1
b) logsix + 1) =0, log,(4 —x) =2, log, (4—%=—7-
B
1633.
1 1
a) log, (5 —3x)=——, log .. (2xr + 5) R log, x*— 15)=2;
b) log.. (36 +x) = 1, lg(le—2)=2, log, (|x|-1)=1.
Oldjeek meg az alabbi egvenleteket a valds szdmok halmazdn (1646-F662. feladat).
1646.
a) 2log, x=log, x+ 2, log, x+log,2=3;
1
h,IEIgJ;=2Ig3, lgx=1-1g2;
c) log,x=2-log, 5, lg2x=2+1g2.
1647.
g)lgde=1g20-1g2, log, 2 + log, x=log, {x+ 3);
Bllgx—9 41z (2x—1)=2, lg (x— 4) + lg (x+ 3) = 1g (5x + 4).

1648, Ig(x— 13)—lgx—3) =1-1Ig2
1650.
a) log, (x+ 1) + log. x— 1) = log, 8 + log, {x — Z);

Logaritmikus egyenletrendszerek

Oldjuk meg a kivetkezd egvenletrendszereket a valds szdmpidrok halmazdn (1687
1695. feladar).

1687.
al (1) 3"+ 2-2'=11, b}(1)2*+5-7F=17,
(2) 5-3"=-3-P=3; (2)2*°-3-T"=-1.
1688.
by (L) lgx+5-lgy=1,
(2)3-lgx—2-lgy=4.
1689.

a) (1 lgx—2 lgy=3,
(2)5-lgx+lgy=4;

[II. TRIGONOMETRIA

Skalaris szorzat
K1 2429.Szamitsuk ki az a és a b vektorok skaldris szorzatat, ha
la|=4, |b|=5, és (a,b)x =40°.

K2 2430. Szimitsuk ki az a és a b vektorok skaldris szorzatat és a két vektor hajldsszogét, ha
a) a(4; 3), b(6; 8); b) a(4; =3), b(2; 5); c) a(=2; 8), b(12; 9); d) a(-4; -5), b(6; -5).

Szinusztétel
41. Egy haromszog két szoge 40°-os €s 65°-0s. A 40°-os sz0ggel szemkozti oldal 8 cm.
Szédmolja ki a masik két oldalt!



42.

43.

44.

45.

46.

Egy haromszog két oldala 5 cm és 7,3 cm. A 7,3 cm-es oldallal szemkdzti szog 34°-os.
Mekkora a masik két szoge?

Egy haromszog két szoge 32° és 55°. A 32°-os szoggel szemben levo oldal 10 cm. Mekkora
a tobbi oldal?

Egy haromszog egyik oldala 2 cm-rel nagyobb, mint a masik. E két oldallal szemkozti
szOgek 46° és 77,3°. Mekkorak az oldalak?

Egy héromszog egyik oldala 1 cm-rel nagyobb, mint a masik. E két oldallal szemkdozti
szogek 78,5° és 40°12'. Mekkorak az oldalak?

Egy haromszog két oldala 13 cm €s 15 cm. A 15 cm-rel szemkozti szoge 91°25'. Mekkora
tobbi szog €s oldal?

Koszinusztétel

47.

48.

49.

50.

51.

52.

53.

Egy haromszog két oldala 10 m és 8 m. Kozbezart szogiik 75°-0s. Szamitsd ki a harmadik
oldalt!

Egy haromszog oldalai 4 cm, 6 cm és 7 cm. Mekkora a 7 cm-es oldallal szemkozti szoge?
Szamitsd ki a tobbi szogét is!

Egy haromszog két oldala 7 cm és 9 cm, bezart szogiik 93°-0s. Mekkora a harmadik oldal?
Mekkora a masik két szog?

Egy paralelogramma atléi 10 és 17 cm-esek. Bezart szogiik 100°45'. Mekkordk a
paralelogramma oldalai?

Egy haromszog oldalai 4 cm, 7 cm és 10 cm. Mekkora a legnagyobb szdge? Szogei szerint
milyen tipust hdromszog?

Egy paralelogramma 4tloi 3 m és 5 m-esek. A paralelogramma egyik oldala 2,2 m-es.
Mekkora szoget zarnak be az 4tlok?

Egy paralelogramma két oldala 4,25 cm és 11,5 cm hosszi. Az egyik atloja 9 cm-es.
Mekkordk a paralelogramma 4tl61?

Trigonometrikus egyenletek

54. Oldjuk meg a kovetkez6 egyenleteket (fokban és radianban is):

a. sinx=0,5 . J3 s. tgx=0
b. sinx=-0,9 J. CoSX= t. tgx:-1
o sinx= Y2 k. cosx=1 u. tgx=-5

' 2 l. cosx=0 v. ctgx=19
d. sinx=1 m. cos x =-1 w. ctgx=-7,1
e. sinx=0 n. cosx=-1,5 X, ctgx = V3
f. sinx=-1 o. tgx=0,7 3
g sinx=2 p. tgx=-2,5 y. ctgx=1
h. cos x=0,5 J3 z. ctgx=0
i. cosx=-0,6 q- tgx= 3 aa. ctgx =-1

r. tgx=1 bb. ctgx =-3

55. 2sin” x- sinx-1=0;2cos’ x- 9cosx- 5 =0; tg’x - Stgx +6 =0

a2 . : 2 . 2 =2
2sin’ x+cos’x-1=0; 3sin’ x- cos’ x =3; 3cos“ x-sin"x =2

IV. KOORDINATAGEOMETRIA

Pontok, vektorok, szakaszok, egyenesek

56. Adott az A(3; 2) és B(—4; —2) pont.
a. Adjamega AB vektort koordinataival!
b. Adja meg az AB szakasz felez6pontjat koordinataival!



c. Adja meg az AB szakasz hosszat!
d. Adjameg a C pontot koordinataival Gigy, hogy az AC szakasz felezOpontja B pont
legyen.

57. Adott az A(—1; 3) és B(5; —3) pont.
a. Adjamega p.4 vektort koordinataival!
b. Adja meg az AB szakasz hosszat!
c. Adja meg a C pontot koordinataival ugy, hogy az BC szakasz felezépontja A pont
legyen.

58. Egy haromszog csticsai A(3; 4), B(-5; 3), C(2; -1).

Szémoljakiaz 45, BC és CA vektorok koordinatait!

Szamolja ki az oldalak felezépontjainak koordinatait!

Szamolja ki az AB oldal harmadol6pontjainak koordinatait!

Szamolja ki az oldalak hosszat!

frd fel az oldalak felezmer6legesének egyenletét!

Szamolja ki a felezOmerdlegesek metszéspontjat! A haromszog melyik nevezetes

pontja ez?

frd fel a haromszog 4 csucsan 4tmend magassaganak egyenletét!

frd fel a haromszdg oldalainak egyenletét!

1. Szamolja ki az BC oldal és a BC oldalhoz tartoz6 magassdgvonal metszéspontjanak
koordinatait!

Mo a0 o

s

59. Adott az ABC haromszog. Csucsai: A(5; 1), B(-2; 2), C(0; -3).
a. Adja meg a B csticsbdl induld magassagvonal egyenletét! (Jelold my-vel!)
b. Adja meg az AC oldal egyenletét! (Jelold b-vel!)
c. Szamolja ki és Adja meg m, és b metszéspontjanak koordinatait!

60. Adott az ABC haromszdg. Cstcsai: A(—3; —1), B(4; 1), C(3; -2).
a. Adjameg a C csucsbdl induld magassagvonal egyenletét! (Jelold mc-vel!)
b. Adja meg az AB oldal egyenletét! (Jelold c-vel!)
c. Szamolja ki és Adja meg m, és ¢ metszéspontjanak koordinatait!

Kordok

61. Abrazolja koordinata-rendszerben, majd ird fel annak a kornek az egyenletét, aminek
kozéppontja (C) €s sugara (r) a kovetkezok!

a. C4;5),r=3; d. C(2;0), r=10;
b. C(5;-7), =4; e. C0;-1),r=1;
c. C(-2;-3),r=1; f. C(0;0), =2

62. Hatarozzuk meg a kovetkezd egyenletekkel felirt korok kdzéppontjanak koordinatait és
sugarat! Abrazoljuk a koroket!

a. (x-6) +(y-4) =25; g x +y’ =9
b. (x-2)*+(y- 157 =100

c. (x- 8)2+(y+1) =1,

d. (x+4) +(y-4) =4;

e. (x+1 )7+(y+2) =36;

f. x?+(p+7) =64;



Kor és egyenes kolcsonos helyzete

63. Adott az (x+4)° +(y- 2)* =25 egyenletii kor.
a. Adja meg koordinataival a kor kdozéppontjat és sugarat!
b. Abrazolja a kort derékszogii koordinata-rendszerben!
c. Szamolja ki a koérnek az x—y=-35 egyenletli egyenessel alkotott kozds pontjait!

64. Adott az (x- 3)° +(y+1)> =16 egyenletii kor.
a. Adja meg koordinataival a kor kdozéppontjat és sugarat!
b. Abrazolja a kort derékszogii koordinata-rendszerben!
c. Szémolja ki a kornek az y=x—2 egyenletii egyenessel alkotott k6zds pontjait!



